Prouver par récurrence sur n € N* que pour tout n — upplet de réels (aq,a,,..,a,), tout n—
upplet de réels distincts (41, 4,, .., 4, ) et tout intervalle J de réels non réduit a un point, ona:

n

<\7’x E]:Zakelk" = 0>:> vke{l,..,n}a =0
k=1

Réponse :

Initialisation : Pourn =1

On suppose :
Alors :

Hérédité : Supposons la propriété vraie pour un entiern > 1.

Soit alors (aq,dy, .., ape1) € R, (A1,4,,..,4541) un n + 1 — upplet de réels distinct et ] un
intervalle de réels non réduit a un point tels que :

n+1

Vxe]:Zake’lkx =0
k=1

Alors en dérivant :

n+1

Vxe]:Zak/lke’lk" =0
k=1

Et en retranchant la premiére relation multipliée par 1,41 :

n
Vx€j: Zak (A = Ans1) €M% =0
k=1

Ainsi, en appliquant I’hypothése de récurrence :
Vke[lLn]: ap (A —Ap41) =0
D'ou:
Vke[l,n]:a, =0

Puis en remontant a I'’équation initiale :

Ce qui prouve I’hérédité.






