Dérivées successives d’un polynéme

Soit P un polynome a coefficients complexes de degré n défini par :

n

P(x) = Z a, x*

k=0

Exprimer les dérivées successives de ce polynome en notation sigma

Réponses :

n

P(x) = Z a, x*

k=0

n n—-1
PM(x) = Z ka,xk1 = Z(k + 1) agyq x*
k=1 k=0

n n—-2
P@ () = Z k(k—1) ap xk1 = Z(k +2)(k + 1) apay x*
k=2 k=0

On peut ainsi conjecturer la propriété pourm < n:

P (x) = Z k(k=1)..(k— (m—1)) agx*™ = Z e+ m) o (k + 1) gy x*
- k=0

k=m

Ainsi :

PMWx)= > k(k—1)..(k—(n—1)) apx*™ =n!a,
,; ‘

et pourtoutm >n: PM(x) =0




